2.9.10 Exponencialni nerovnice Il

Predpoklady: 020909
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Pedagogicka poznamka: Vsechny piiklady v této hoding fesi studenti samostatné. Ti, ktefi
dokaZzi spocitat viechno, jsou odménéni plusem. VétSinou neni potifeba nikomu
moc pomdhat, v prvni fazi se snazim, aby si studenti uvédomili, Ze i pfi feSeni
nerovnic mohou pouZzivat triky, které maji v arzenalu na feSeni exponencidlnich
rovnic.

Pi.1:  Vyies nerovnici 22 < 63/2 +2°.

2262420
22 <6V2+2"
Substituce: 2* =a
aB<6J2+a

27

§4as6\/§+a
§3as6\/§
ias2\/§

- Névrat k piivodni proménné:
2'=a<2\2

| 1

| = 1+— 2

$2'<2[22 =2 2 =22

. Zdklad mocniny je vétsi neZ jedna = nerovnost se zachovava i mezi exponenty mocnin.
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PF.2: Vyfes nerovnici —<—.
2716

2

<__

2716

2x2—5x <™

Zéklad mocniny je vétsi nez jedna = nerovnost se zachovava i mezi exponenty mocnin.
x> =5x<—4

X7 =5x+4<0

(x—4)(x—1) <0 = Nulové body grafu: x, =1, x, =4.
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v Hleddme casti grafu pod osoux. = K = <1,4>



X

<16.

Pr.3: Vyfes nerovnici
25x

E 2—3x < 24
. Zaklad mocniny je vetsi neZ jedna = nerovnost se zachovava i mezi exponenty mocnin.
P —3x<4

; XZ_i K = —i’ooj
; 3 3

Pr.4: Vyfe$ nerovnici 4" +312"+2<0.

47 +3027+2<0
i Nerovnice nema feSeni, vSechny Cleny na levé strané jsou kladna cCisla, jejich soucet musi byt
. v&tSi neZ nula.

Pedagogicka poznamka: VétSina studentd fesi rovnici klasicky. Teprve ve chvili, kdy
dojdou k feSeni, je vyzvu, aby si rozmysleli, zda nemohli k vysledku dojit rychleji.

Pr.S5: Vyfes nerovnici 0,25 -0,5" -2<0.

- 0,25°-0,5"-2<0

Protoze plati: 0,25 =0,5* = pokusime se o substituci y =0,5".
(0.5) -0.57-2<0

i 2

(0.57) -0,57-2<0

Substituce: y =0,5".

Y -y-2<0

' (y-2)(y+1)<0 = Nulové body grafu: y, =-1, y, =2.

. Hledame cCasti grafu pod osou x: y D(—l; 2> .
' Navrat k pitvodni proménné:
0,5 =y0(-1;2)

. PrepiSeme interval hodnot 0,5" pomoci nerovnic:



0,5'0(-1;2) = 0,5 =~1 azdroveii 0,5 <2

Ziskali jsme dvé nerovnice, kazdou vyfeSime zvlast, ale protoze musi platit obé najednou,
vysledek ziskdme jako prinik jejich feSeni

0,5'<2
1 -1
x — -1
0,5"=2-1 0,5 S(Ej =0,5
Podminka je splnéna vzdy, 0,5" >0. Zéklad mocniny je men$i nez jedna =
K =R nerovnost mezi exponenty mocnin se obraci.
x=-1
K, = <—1; )

Hleddme priinik mnoZin K, =R a K, :<—1;00) = K=K nKk, :<—1;00)

Pedagogicka poznamka: Kritickym bodem ptedchoziho piikladu je ndvrat ze substituce.
Nejdiive poradim studentim pouze to, aby interval pfepsali na nerovnice, s t€mi,
kterym pouhé pfepsdni do nerovnic nestaci, poté feSime, jestli ziskdme vysledek
jako prunik nebo sjednoceni.

P¥. 6:  Vyfes nerovnici 39" -3 23" -9,

Pokusime se o substituci y =3*.

33) -3 3 23 -9

3(3) -3 B 23 -9

- Substituce: y =3".

3y*-27y2y-9

3y’ =28y+920

Hleddme nulové body grafu z kvadratické rovnice:

_ —bx+/b’ —4ac _ —(—28)i\/(—28)2 —4BD0 284676 _28+26
2a 203 6 6

i + —
Ly, =28626:9 y2=28626:% = Nulové body grafu: y, =9, yzzl,

. 3
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Hleddme casti grafu nad osou x: y[UJ (—00;%> U <9; 00) .

Yi2

Navrat k plivodni proménné:
i 1

0 3" =yl| —o;— ) [(9; 00
) ( 3> %)

' PfepiSeme intervaly hodnot 3" pomoci nerovnic:



1

3" O] —oo;— D<9;00) = 3”Sl nebo 3" =29
3 3

Ziskali jsme dvé nerovnice, kazdou vyteSime zv1ast, staci, kdyZ plati jedna z nich = vysledek

ziskame jako sjednoceni jejich feSeni.

vl

3* <3
Zéklad mocniny je vétsi nez jedna =
nerovnost se zachovava i mezi exponenty
mocnin.

x<-1

K=ot

3'29

3" =3
Zéklad mocniny je vetsi nez jedna =
nerovnost se zachovava i mezi exponenty
mocnin.

Hleddme sjednoceni mnoZin K, = (—00;—1> a Kk, =<2;00).

K=K, 0K, =(-0;=1)0(2;0)

Pr.7: Petiakova:
strana 37/cviceni 28 c¢) d) e)

Shrnuti: Pfi navratu ze substituce je uzite¢né prepsat interval pomoci nerovnic.




